14.2 Menelaova véta

Menelaus z Alexandrie byl fecky matematik zijici na prelomu 1. a 2. stoleti n. l.
Menelaova veta se zabyva vztahem trojuhelniku a primky, ktera neprochazi zadnym
z jeho vrcholtl a neni rovnobézna s zadnou z jeho stra. Tak, jako Cevova véta
poskytuje kritérium pro existenci spolecného bodu tii primek, tak Menelaova véta
poskytuje kritérium kolinearnosti tii bodi.

Véta 56 (Menelaova véta). Body Ay, By, Cy leZici na strandch trojihelniku ABC
nebo na jejich prodlouzenich jsou kolinedrni prave tehdy, kdyz plati:

BA Bl |A

|AiC| |BiA]l |CiB|

Obrazek 57: Menelaova véta

Dikaz. K dikazu véty vyuzijeme podobnosti trojuhelnikt. Vyjdeme z Obr. 58, ktery
dostaneme z Obr. B7] doplnénim tusecky C'D rovnobézné se stranou AB, bod D
pritom lezi na primce A;C4. Vidime v ném dvé dvojice podobnych trojtahelnikii:

Obrazek 58: Diikaz Menelaovy véty uzitim podobnosti trojihelnikt

14Vztahu takové piimky a daného trojthelniku se tyka téz Paschiv aziom: Jestlize primka prochdzi vnitinim bodem
jedné strany trojuhelniku, potom prochdzi vnitinim bodem uZ jenom prdve jedné ze dvou zbyvajicich stran, pokud
neprochdzi vrcholem. Treti stranu protind v jejim ,onéjsim* bodé. Moritz Pasch (1843-1930) byl némecky matematik.
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ANC1B1A ~ ADB;C a ABAC; ~ ACA{D. Pritom z podobnosti prvni uvedené
dvojice trojihelnikt vyplyva vztah

|[ACY| _ [CD]
= ; 101
[ABi|  [CB (101)
z podobnosti druhé dvojice trojihelnikt pak vyplyva
[BAi| _ [AiC
= _ 102
CiBl ~ ICD 1o

Po vynasobeni rovnosti (I01]) rovnosti (I02) a néasledné tpravé dostaneme dokazo-

vany vztah
BA| [CB AC|

|AiC| |BiA]l |CiB|

[l

Vztah (I00) uvedeny v Menelaové vété 1ze formulovat také pomoci délictho poméru
(viz str. [7). Pfipomenme si, Ze zlomky ze vztahu (I00) lze psat takto:
| BA| B [ACY|

g = (BOAL 5 = [(CABYL, 2 = (ABC|

Protoze je ziejmé, ze piimka A;C7 nemtize protnout vSechny tfi strany trojihelniku
ABC' v jejich vnitinich bodech, bude souc¢in uvedenych délicich pomeért vzdy kladny.
Vztah (I00) tak mtzeme prepsat do podoby

(ABC,) - (BCA,) - (CABy) = 1. (103)

Klasicky i pocitacovy diikaz této véty, spolu s jejim zobecnénim, najde zajemce také
v online dostupné publikaci [11].
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