2 Zakladni pojmy mnozinové algebry

Mnozina - soubor objektt (prvki)

Mnozina je uréena, pokud jsou dany vsSechny jeji prvky:

i) vy¢tem, napt. M = {1,2,3}

ii) charakteristickou vlastnosti, napt. N ={z € R;x > 100}
Potom pro uvedené mnoziny plati napi. 500 € N, 500 € M

Prazdna mnozZina

(0 nebo {}

PodmnoZina

ACB
Definice: AC B Vr,r e A=z €B
Hovoiime o (neostré) inkluzi, tj. pfipoustime i rovnost mnozin (A = B).
Vlastni podmnozZina
ACB
Definice: AC B« (AC BAA# B)
V tomto pripadé hovofime o ostré inkluzi, tj. vylucujeme rovnost mno-
7Zin.
Rovnost mnozin
A=1EB
Definice: A=B & Va,y; (e A==€ B)AN(ye B=yecA)
nebo pomoci inkluze: A= B < (AC BABCA)

Poznamka:
Prazdna mnoZina je podmnozinou kazdé mnoziny, tj. V. M; ) C M.



Potenc¢ni mnozina mnoziny M
P(M)

Poten¢ni mnozina mnoziny M je mnozinou vsech podmnozin mnoziny M.
Pro pocet prvki potencéni mnoziny (tj. pocet podmnozin dané mnoziny M)
plati:

M| =n = |P(M)| = 2",

kde | M| je zapis pro pocet prvki mnoziny M.

2.1 Operace s mnozZinami

Sjednoceni
AUB={z;x € AVz € B}

Sjednoceni mnozin je operace komutativni a asociativni.

Prunik
ANB={x;zx€ ANz € B}

Prinik mnozin je operace komutativni a asociativni.
Pokud AN B = (), fikdme, Ze mnoziny A, B jsou disjunktni
Pokud AN B # (), ikdme, Ze mnoziny A, B jsou incidentni
Pro operace prinik a sjednoceni plati distributivni zakony:
AU(BNC)=(AUB)N(AUC)
AN(BUC)=(ANB)U(ANC)

Rozdil

A\B={z;x € ANz & B}
Rozdil mnozin znac¢ime téZ takto A — B. Rozdil mnozin neni komuta-
tivni.

Symetricky rozdil: A+~ B=(A\B)U(B\ A)



Doplnék (komplement) mnoziny A v mnoziné M
m=M\A

Doplnék mnoZiny A do mnoZiny M znacime téz A)y.

Pokud jsou vSechny uvazované mnoziny podmnozinou stejné mnoziny M,
tj. napt A C M a zaroven B C M, vynechavame v zapisu doplnku symbol
M. Misto A';, B}, tak piseme jenom A’ B’

de Morganova pravidla:
A\B=ANPKH
(AUB) =A'NnB
(AnB) =A"UB
UKOL: Dokazte, ze pro libovolné tii mnoziny A, B, C plati:
A\ (BNC) = (A\ B)U(A\C)

UKOL: Dokate distributivni zikon:
AU(BNC)=(AUB)N(AUC)

10



