
2 PODOBNÁ ZOBRAZENÍ 242 Podobná zobrazení2.1 StejnolehlostPROBLÉM: Hledáme a�nní zobrazení, které má v¹ehny smìry samodru¾né (tzv. homotetii).DEFINICE 14. Budi¾ dán bod S a reálné èíslo � (� 6= 0). Stejnolehlost H(S; �) se støedem Sa koe�ientem � je zobrazení, které ka¾dému bodu X roviny pøiøadí bod X 0 tímto zpùsobem:1. Pro X � S je X 0 � X;2. Pro X 6� S je jX 0Sj = j�j � jXSj;pro � > 0 le¾í X 0 le¾í na polopøíme �!SX apro � < 0 le¾í X 0 le¾í na polopøíme opaèné k �!SX:PØÍKLAD 2.1. Napi¹te rovnie stejnolehlosti a�nní roviny A2; která zobrazuje bod B = [2; 0;�1℄na bod C = [0; 1; 3℄ a má koe�ient � = �2: Najdìte souøadnie jejího støedu.Základní vlastnosti stejnolehlosti H(S; �):1. Obrazem pøímky je pøímka s ní rovnobì¾ná.2. Obrazem úseèky AB je úseèka A0B0; jA0B0j = j�j � jABj:3. Obrazem polopøímky je polopøímka s ní souhlasnì (� > 0) nebo nesouhlasnì (� < 0) rovnobì¾ná.4. Obrazem úhlu \AV B je úhel \A0V 0B0; j\A0V 0B0j = j\AV Bj:Vìta 28. Dìlíí pomìr tøí bodù na pøíme se ve stejnolehlosti zahovává. Tedy (A0; B0;C 0) =(A;B;C) (tj. stejnolehlost je a�nní).Vìta 29 (tzv. Mongeova vìta o skládání stejnolehlostí). Slo¾ením dvou stejnolehlostíH1(S1; �1), H2(S2; �2) vznikne1. identita, jestli¾e S1 = S2 a �1�2 = 1;2. posunutí, jestli¾e S1 6= S2 a �1�2 = 1;3. stejnolehlost H(S; �) s koe�ientem � = �1�2, jestli¾e �1�2 6= 1:PØÍKLAD 2.2. Jsou dány dva rùzné body A;B a reálné èíslo � 6= 0; 1. Máme najít na pøímeAB bod C tak, aby platilo (ABC) = �:PØÍKLAD 2.3. V trojúhelníku ABC oznaème T tì¾i¹tì, V prùseèík vý¹ek a S støed kru¾nietrojúhelníku opsané. Máme dokázat, ¾e buï v¹ehny tøi body splynou v jediný, nebo jsou navzájemrùzné a le¾í na jedné pøíme (Eulerova pøímka) tak, ¾e platí (S; V ;T ) = �12 :PØÍKLAD 2.4. (Kru¾nie devíti bodù, té¾ Feuerbahova èi Eulerova kru¾nie) V trojú-helníku ABC oznaème V prùseèík vý¹ek, S støed kru¾nie opsané, C1; A1; B1 støedy stran AB;BC;CA:Neh» k0 je kru¾nie proházejíí body A1; B1; C1: Doka¾te:1) Na kru¾nii k0 le¾í té¾ paty A0; B0; C0 vý¹ek va; vb; v a støedy úseèek AV;BV; CV:2) Støed kru¾nie k0 je støedem úseèky SV; pokud S 6� V ; pokud je S � V splyne støed k0 s bodemS:3) Polomìr kru¾nie k0 je roven polovinì polomìru kru¾nie trojúhelníku opsané.


