7 Podobna zobrazeni

7.1 Podobné zobrazeni

Ukol: Napiste rovnice pro zobrazeni v roving, které kazdy ttvar otoci kolem pocatku
o thel a a dvakrat zvétsi (viz Obr. 1).

Obrazek 23: Podobné zobrazeni v roviné

Definice 22. Zobrazeni f roviny (euklidovského prostoru Es) na sebe se nazjvd ,,po-
dobnou transformaci roviny“ (téZ ,podobnosti v roviné“), jestlize existuje kladné
redlné ¢islo k tak, Ze pro kaZdé dva body X,Y roviny a jejich obrazy X', Y’ plati:

XY = k| XY].

Cislo k se nazyvd koeficient podobnosti f.

Poznamky.
1. Kazdé podobné zobrazeni je afinni.
2. Podobnosti s koeficientem k # 1 nazyvame vlastni podobnostt.
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Obrazek 24: Kazdou podobnost lze rozlozit na stejnolehlost a shodnost
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Veéta 24. KaZdou podobnost v roviné s pomerem podobnosti k lze rozloZit na stej-
nolehlost H(S, k) a shodnost Z. Pritom stred stejnolehlosti muzZeme volit libovolné
a shodnost Z je tim urcena jednoznacne.

Véta 25 (O urcenosti podobnosti v roviné). KaZdd podobnost v roviné je jedno-
znacné urcena trojuhelnikem ABC' a jeho obrazem A'B'C' takovym, Ze |A'B'| =
k|AB|,|B'C'| = k| BC|,|A'C’| = k|AC|, kde k, k > 0, je koeficient této podobnosti.

PRIKLAD 7.1. V euklidovské roviné je ddn ctverec ABCD se stredem S. Erxistuje
prave jedno podobné zobrazeni roviny ctverce do sebe, pri kterém se body A, B, S
zobrazi po Tadé na body D, B,C. RozloZte toto podobné zobrazeni na stejnolehlost a
shodné zobrazeni.

Véta 26. Kazda vlastni podobnost eukleidovské roviny je bud stejnolehlost, nebo
stegnolehlost sloZend s otocenim kolem stredu stejnolehlosti, nebo stejnolehlost slo-
zZend s 0Sovou soumeéernosti, jejiz osa prochazi stredem soumeérnosti.

Veéta 27. Kazda wvlastni podobnost ma prave jeden samodruzny bod.

o1



