8.3 Stejnolehlost kruznic

Pro dvé kruznice ki(S1;71), k2(S9;r2) s riaznymi poloméry existuji pravé dvé stejno-
lehlosti, které prevadéji kruznici ky do kruznice ko: Hy(E, ro/1r1) a Ho(I, —r3/11) (Bod
E se nékdy oznacuje jako ,,vnéjsi stied stejnolehlosti®, bod I potom jako ,vnitini
stfed stejnolehlosti“.). Jestlize se kruznice dotykaji v bodé T, je T = I v piipadé
vnéjsiho dotyku a T' = E v pripadé vnitiniho dotyku kruznic.

Véta 30 (Mongeova véta). Jsou-li ki, ko, k3 t7i kruznice, které magi rizné poloméry
a jejichz stredy nelezi v primce, plati pro vnejsi a vnitini stredy stejnolehlosti kazZdych
dvou z nich ndsledujict vztahy:

i) Vsechny tri vnéjsi stiedy stejnolehlosti Eyo, Fr3, Eo3 leZi v primce.

i1) Kazdé dva vnitind stredy stejnolehlosti a jeden vnéjsi lezi v primce.

i11) Tri vnitrni stredy stejnolehlosti I1o, 113, Is3 nelezi v primce.
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PRIKLAD 8.3. Je ddna krusnice k, primka p, kterd je vnéjsi piimkou krunice
k, a bod A € p. Sestrojte vsechny kruznice, které se dotykaji primky p v bodé A a
kruznice k.

PRIKLAD 8.4. Jsou ddny dvé riznobézky a,b a bod M, ktery lezi woniti jednoho
jegich uhlu. Sestrojte vsechny kruznice, které prochdzeji bodem M a dotykaji se pri-
mek a, b.

PRIKLAD 8.5. Jsou ddny dvé riznobézky m,n a kruinice k leZici uvnity jednoho
jegich uhlu. Sestrojte vsechny kruznice, které se dotykaji primek m,n 1 kruznice k.

PRIKLAD 8.6. (Eulerova p¥imka) V trojuhelniku ABC oznacme T téziste, V
prusecik vysek a S stred kruznice trojuhelniku opsané. Mdame dokdzat, Ze bud vSechny
tri body splynou v jeding, nebo jsou navzajem rizné a lezi na jedné primce (Eulerova
primka) tak, Ze plati (S,V;T) = —%.

PRIKLAD 8.7. (Kruznice deviti bod, té% Feuerbachova ¢i Eulerova kru-
nice) V trojihelniku ABC oznacme V prisecik vysek, S stred kruzZnice opsané,
Ch, A1, By stredy stran AB, BC, C A. Necht kg je kruznice prochdzejici body Ay, By, C1.
Dokazte:

1) Na kruznici kg lezi téZ paty Ay, By, Cy vysek vy, vy, ve a stredy usecek AV, BV, CV.

2) Stred kruznice kg je stredem tusecky SV, pokud S # V; pokud je S =V splyne
stred ko s bodem S.

3) Polomér kruznice kg je roven poloviné poloméru kruznice trojihelniku opsané.
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PRIKLAD 8.8. Plati tato véta: Jsou-li ddny dvé rovnobéiné isecky riznijch délek,
existuji praveé dvé stejnolehlosti, které zobrazi prunt usecku na druhou. DokdZete je
vZdy najit?
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