9 Mocnost bodu ke kruznici

Definice 24. Mocnosti bodu M ke kruznici k(S;r) rozumime redlné cislo m, pro
ktere plati:

(1) |MX|-IMY| =|m|, kde X,Y jsou priseciky kruznice k s jeji libovolnou secnou
prochdzejict bodem M.

(2) Je-li M wvnéjsim bodem kruznice k, je m > 0.
(3) Je-li M wvnitrnim bodem kruznice k, je m < 0.

(4) Je-li M € k, jem = 0.

Obrazek 25: Mocnost bodu M ke kruznici k

Véta 32. Je dana kruznice k(S;r) a bod M, ktery na ni nelezi. Potom pro libo-
volné dve secny kruznice k, ktere prochdzeji bodem M, jejichZ priseciky s kruznici
k oznacime X1, Y1 a Xo, Ys, platt

MX| - |MY3] = |[MXa| - | MY).

Véta 33. Necht je ddna kruznice k(S;r) a bod M. Potom pro mocnost m bodu M

ke kruznict k plati

m=d* —r?,

kde d = |MS)| je vzddlenost bodu M od stredu kruznice k.
Véta 34. Necht M je vnejsi bod kruznice k(S;r), m jeho mocnost ke kruznici k.
Jestlize T je dotykovy bod tecny vedené z bodu M ke kruznici k, tak plati |MT|* = m.
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9.1 Chordala a potenéni stied

Véta 35 (Chordala dvojice kruznic). Necht jsou ki(Sy;r1), kao(Sa;72) dvé nesou-
stredné kruznice. Mnozina bodu X, které maji k obéma kruznicim stejnou mocnost,
jge primka h 1 515. Jestlize kruznice ki, ko maji spolecny bod M, potom primka h
prochdzi timto bodem.

Poznamka. Primka h, kterd je mnozinou bodu X, majicich stejnou mocnost k
nesoustiednym kruznicim kq, ko se nazyva chordala (téz poten¢ni primka) kruznic
k1, ko.

Poznamka. Bod, ktery ma ke tfem vzajemné ruznym kruznicim stejnou mocnost
se nazyva potencni bod (téz potencni stied).

Obrazek 26: Chordala h kruznic kq, ko, potencni bod P kruznic k1, ko, [
Analytické vyjadreni chordaly

Chordalu kruznic k1(S1[my, n1],71), ka(S2[ma, ns],r9) s rovnicemi k1 : (x —my)? +

(y—m1)?=rfaky: (x—my)?+ (y —n2)? = r3 mizeme analyticky vyjadfit rovnici:

(@ = m1)* + (y —n1)* —ri = (. —m2)* + (y = m2)* — 13 (36)

PRIKLAD 9.1. Sestrojte chorddlu dvou nesoustiednyjch kruznic ki, ks, které nemaji
spolecny bod.
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PRIKLAD 9.2. Urcete analyticky mnoZinu vsech bodi roviny, které maji ke dvéma
danym kruznicim stejnou mocnost.

PRIKLAD 9.3. Sestrojte kruznici k, kterd prochdzi danymi body A # B a do-
tyka se dane primky t.

9.2 Cviceni — Mocnost bodu ke kruznici

64. Je dan thel ZAV B a uvniti ného bod M. Sestrojte kruznici, ktera prochazi
bodem M a dotyka se primek AV, BV.

65. Obdélnik ma velikosti stran a, b. Mame sestrojit
a) libovolny obdélnik stejného obsahu,

b) obdélnik stejného obsahu, jehoz jedna strana méa danou velikost c.

66. Jsou dany dvé nesoustiedné kruznice ki, ky a primka p. Na této primce urcete
bod P tak, aby tecny z ného vedené ke kruznicim ki, ks mély stejnou délku.

67. Sestrojte kruznici, kterd se dotyka dané kruznice k(S;r) a prochézi dvéma
riaznymi body A, B, které lezi vné dané kruznice k.

68. Je dan lichobéznik ABC D se zakladnami AB, CD, |AB| > |CD|. Uvnitf tsecky
AD sestrojte bod P a uvnitf usecky BC' bod @ tak, aby platilo zaroven PQ||AB a
PC||AQ.

69. Sestrojte lichobéznik ABCD, jsou-li dany délky jeho ramen |BC| = 4.5¢m,
|IDA| = 3em a velikost 75° thlu, ktery sviraji pfimky BC a AD, plati-li navic
|AB||CD| = |AC|?.
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