
3 KRUHOVÁ INVERZE 313 Kruhová inverzeDEFINICE 17. Kruhová inverze urèená kru¾nií !(S; r) je zobrazení, které ka¾dému bodu X 6= Spøiøadí bod X 0 tímto zpùsobem:1. X 0 2 7! SX;2. jSXj � jSX 0j = r2:Vìta 42. Vnitøní body urèujíí kru¾nie se zobrazí na vnìj¹í body této kru¾nie a naopak, vnìj¹íbody se zobrazí na vnitøní.Vìta 43. Jestli¾e jsou A0; B0 obrazy bodù A; B v kruhové inverzi, její¾ støed S nele¾í na pøímeAB; potom j\SABj = j\SB0A0j:Vìta 44. Body pøímky proházejíí støedem inverze S se zobrazují opìt na tuto pøímku. S výjimkoustøedu S:Vìta 45. Obrazem pøímky p; která neprohází støedem inverze S; je kru¾nie p0 proházejíí støe-dem S: Kromì bodu S:Vìta 46. Obrazem kru¾nie proházejíí støedem inverze S (kromì bodu S) je pøímka, kteráneprohází støedem inverze S:Vìta 47. Obrazem kru¾nie, která naprohází støedem inverze S je kru¾nie.Vìta 48. Nutnou a postaèujíí podmínkou, aby kru¾nie k se støedem O; rùzná od urèujíí kru¾nie!; byla v kruhové inverzi samodru¾ná je, aby ortogonálnì protínala urèujíí kru¾nii inverze !:Vìta 49. Neh» jsou a; b dvì kru¾nie nebo pøímka a kru¾nie, které se dotýkají.a) Jestli¾e se dotýkají v bodì T 6= S; kde S je støed inverze, potom se dotýkají i jejih obrazy vbodì T 0; který je obrazem bodu T:b) Jestli¾e se dotýkají ve støedu inverze S; potom jsou jejih obrazem pøímky a0 k b0:3.1 Analytiké vyjádøení kruhové inverzePro obraz X 0 bodu X v kruhové inverzi se støedem S a koe�ientem � platí:X 0 = S + �jSXj2 � (X � S)3.2 Úlohy1. V jaký útvar pøevede kruhová inverze kru¾nii a její dvì teèny, které jsoua) rùznobì¾né, b) rovnobì¾né?2. Prozkoumejte obrazy tìhto dvou útvarù v kruhové inverzi:a) dvì na sebe kolmé pøímky, b) kru¾nie a pøímka, která prohází jejím støedem.3. Je dána pøímka p; která protíná danou kru¾nii k v bodeh K; L a je dán bod B; le¾íí mimopøímku p i kru¾nii k: Bodem B veïte kru¾nii, která se dotýká p i k:4. Sestrojte kru¾nii proházejíí danými body A; B a dotýkajíí se dané kru¾nie k; body A; Bjsou vnìj¹í body kru¾nie k:5. Jsou dány tøi kru¾nie k1; k2; k3; které se navzájem protínají a v¹ehny proházejí bodem O:Sestrojte kru¾nii k; která se dotýká kru¾ni k1; k2; k3:



3 KRUHOVÁ INVERZE 326. Jsou dány tøi kru¾nie k1; k2; k3; z nih¾ se ka¾dé dvì zvenku dotýkají. Sestrojte kru¾nii k;dotýkajíí se danýh kru¾ni.7. Jsou dány dvì dotýkajíí se kru¾nie k1; k2 a pøímka p: Sestrojte kru¾nii, která se dotýkákru¾ni k1; k2 a pøímky p:8. Jsou dány dvì pøímky p1; p2 a kru¾nie k; která se dotýká pøímky p1: Sestrojte kru¾nii, kteráse dotýká pøímek p1; p2 a kru¾nie k:9. Jsou dány dvì dotýkajíí se kru¾nie k1; k2 a pøímka p: Sestrojte kru¾nii se støedem na pøímep; která se dotýká kru¾ni k1; k2:10. Jsou dány tøi kru¾nie k1; k2; k3; z nih¾ k1 a k2 se protínají v bodeh A;B; k3 le¾í vnì k1 ik2: Sestrojte kru¾nii k; která se dotýká kru¾ni k1; k2; k3:11. V rovinì je dán trojúhelník ABC: Najdìte støed kruhové inverze zobrazujíí bod A na bodB; je-li bod C samodru¾ný.12. Urèete støed kruhové inverze s koe�ientem 2, pøi které se bod [1; 0℄ zobrazí na bod [2; 0℄:13. Existuje kruhová inverze, pøi ní¾ jsou body [�1; 0℄; [1; 0℄ samodru¾né a bod [0; 0℄ se zobrazí nabod [0; 1℄? Pøi kladné odpovìdi urèete støed této inverze, koe�ient a analytiké vyjádøení.14. Pøi kterýh kruhovýh inverzíh se zobrazí bod [0; 1℄ na bod [0; 9℄ a bod [2; 0℄ do vlastníhobodu na ose x? Urèete v¾dy støed a koe�ient inverze.15. V omezené nákresnì je dána pøímka t a na ní pøístupný bod T: Dále je dán nepøístupný bodM = p \ q; p; q jsou pøímky. Sestrojte kru¾nii k; která prohází bodem M a pøímky t se dotýkáv bodì T:16. V omezené nákresnì sestrojte støed S kru¾nie k proházejíí nepøístupnými body A = x \y; B = u \ v a pøístupným bodem C (x; y; u; v jsou dané pøístupné pøímky).


