
9. cvičeńı

Určete derivaci funkce F ve směru s v bodě A :

1 F (x, y) = x3 + y3 − xy, s = (1, 2), A = [3, 1]

2 F (x, y) = cos(x+ πy), s = (−1, 1), A = [
π

2
, 1]

3 F (x, y) = sin(x − y), s = (2, 1), A = [
π

2
,
π

4
]

4 F (x, y) =
x(x+ y)

x − y
, s = (1,−2), A = [3, 2]

5 F (x, y) = ln(x2 + y4), s = (−3, 2), A = [4, 1]

6 F (x, y) = ex+3y, s = (1,−4), A = [3, 2]

7 F (x, y) = arctg
(x

y

)

, s = (2, 1), A = [1, 2]

8 F (x, y) =
√

x − y, s = (3,−1), A = [2, 2]

9 F (x, y) = ln(y − x), s = (5, 1), A = [2, 1]

10 F (x, y) = ln(x − y), s = (5, 1), A = [2, 1]

11 F (x, y) = ln(x − y), s = (1, 1), A = [3, 1]

12 F (x, y) =
√

xy, s = (1, 3), A = [−2,−2]

Mezivýsledky — parciální derivace: 1 3x2−y, 3y2−x; 2 − sin(x+πy), −π·sin(x+πy);

3 cos(x− y), − cos(x− y); 4 x
2−y

2−2xy

(x−y)2 ,
2x2

(x−y)2 ; 5
2x

x2+y4
, 4y3

x2+y4
; 6 ex+3y , 3ex+3y;

7
y

y2+x2
, −x

y2+x2
; 8 1

2
√

x−y
, více nepotřebujeme, tato derivace není definovaná v bodě

[2, 2]; 9 nepotřebujeme, bod [2, 1] nelež́ı v definičńım oboru fce F ; 10 1
x−y
, −1

x−y
;

11
1

x−y
, −1

x−y
; 12 y

2
√

xy
, x

2
√

xy
.

Výsledky: 1 26; 2 π − 1; 3
√
2
2 ; 4 −43; 5 −1617 ; 6 −11e9; 7 3

5 ; 8 neexistuje;

9 neexistuje; 10 4; 11 0; 12 −2.

Spočtěte limity:

1 lim
[x,y]→[0,0]

ln(1− xy) 2 lim
[x,y]→[2,1]

√

1 +
x

y

3 lim
[x,y]→[0,1]

√

1 +
x

y
4 lim

[x,y]→[1,0]
y>0

√

1 +
x

y

1



5 lim
[x,y]→[2,1]

x+ y

x − y
6 lim

[x,y]→[0,0]

x − y

x+ y

7 lim
[x,y]→[1,1]

x2 − y2

x − y
8 lim

[x,y]→[1,1]
x6=y

x2 − y2

x − y

9 lim
[x,y]→[0,0]

x4 + x2y4 + y4

x4 + y4
10 lim

[x,y]→[1,0]

ln(1 + exy)

x+ y

11 lim
[x,y]→[1,0]

ln(ex
2
y
2

− 1)

x+ y
12 lim

[x,y]→[1,0]
y 6=0

ln(ex
2
y
2

− 1)

x+ y

13 lim
[x,y]→[0,0]

1

x4 + y4
14 lim

[x,y]→[0,0]

1
√

x4 + y4

Výsledky: 1 0; 2
√
3; 3 1; 4 ∞; 5 3; 6 limita neexistuje; 7 limita neexistuje;

8 2; 9 neumíme; 10 ln 2; 11 limita neexistuje; 12 −∞; 13 ∞; 14 ∞.
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