4. cviceni
Urcete obsah mnoziny pomoci dvojného integralu:

uzavieny trojuhelnik s vrcholy [0,0], [1,3], [9, 3]
mnozina bodt spliiujicich nerovnosti y > 2%, y <2 —xz, 20

mnozina bodu spliujicich nerovnosti 1 Sz <y < 3
)

mnozina omezend kfivkami y = —, z 4+ y = 3
x

uzavieny trojuhelnik s vrcholy [0, 0], [2,0], [1,1]

mnozina omezend kiivkami y = 22, y =z + 2

mnozina omezend kiivkami z = y?, = = 4y*> — 3

uzavieny rovnobéznik s vrcholy [—2,0], [0,0], [1,1], [-1,1]
mnozina bodt spliujicich nerovnosti 1 Sx +y <2, v Sy < 22

mnozina bodt spliiujicich nerovnosti z > 0, 22 <y < x4 2

o=}

mnozina omezend kiivkami x-e¥ =1, z =¢Y, y =1In2

N

mnozina omezend kiivkami y = tgx, y = cotgz, y =0, kde x € (0, g>

mnozina bodt splitujicich nerovnosti —2 <z <2, |z Sy S 1

S

mnozina omezena kiivkami y = sinx, 2x = my

= 5= B EE rRREE E EE

mnozina omezena verzierou s rovnici y = a primkou y =1

2 +4

Mezivysledky—meze integralu: ye 0,3), = € 3,3y .xe 0, 1),

y € ( .:UE 1,3), y € (x,3); .:ce (3,2), ye($,3 —a);
.yE 01) x € (y,2—y); @xe —1,2), y € (22, :c—|—2 .ye (—1,1),
x € (4y? — 3,9?) ,.ye 0,1), z € —2y,@w€ (3,1), rozdéleno na
xE(%,%),yE(l—x,2x)am€(2,3> yE(m,2m>ax€<§,1>,yE(m,2—m>;

r € (0,2), y € (2%, 2+ 2); € (0,In2), = € (e ¥, eY); z € (0,%),

rozdéleno na z € (0, %), y € <O tgzr) ax 6 (%, %5)» y € (0,cotgx); nebo: y € (0,1),
T € (arctgy,arccotgy), € (0,1), x € (—y,y); nebo: =z € (—1,1), y € (|z|,1);
z € (—%,%) rozdéleno na z € (—%,0), y € (sinz, 2) az € (0,%), y € (2, sinx);

15|z € (-2,2), y € (L, =)
Vysledky: 12;@%;2;.§—21n2 . ;@%;4;2;@%; 130

[11] L;[12]m2;[13]1;[14]2 - =;[15] 27 — 4.




Urcete [, f(x,y) dzdy, je-li:

flay)=a+y

M mnozina bod spliiujicich nerovnosti y? <z <y

.’172

f(-'lf,y): ?

M mnozina bodu splitujicich nerovnosti 1 S axy, 0 Sy <z < 2

513'2

f(l', y) = 3
y2
M mnozina bodt spliiujicich nerovnosti z2 < y, y? < =

flz,y) =2

M mnozina bodt spliiujicich nerovnosti z* < y? < 22

f(z,y) = cos(z +y)
M mnozina omezend kiivkami z =0, r =y, y=7

[x3]

[ee]

(][]

(6] flz,y)=2%
M mnozina bod splitujicich nerovnosti z2 + y? < %, y >0
flz,y) =2y
M mnozina bodt splnujicich nerovnost z? 4 y2 <r?
x
flz,y) =

Vot y

M mnozina bodt splnujicich nerovnosti 0 <y <1, 0 < x < 2

1
M uzavieny trojuhelnik s vrcholy [1,1], [2,4], [3,2]
x
f(l', y) = .~

VY
M oteviend mnozina, kterou v I. kvadrantu vymezuje astroida Va2 + /32 =1
1 flzy)=Q2-2)y

H

M mnozina omezend kolmou kisoidou s rovnici y? = a pfimkou y = x
x

12 f(:v,y)Z%y

M otevien mnozina omezens kolmou strofoidou (2% + y?)(z —2) + 2 =0

v poloroviné y > 0

18] fay) ="

M oteviend mnozina omezené kolmou strofoidou (2% + y?)(z — 2) +z =0



Mezwysledky—meze integralu: .ye 0,1), = € (y2,y); .:ce 1,2), y € (1, 2);
.xE (0,1), y .me ,ye(x—m2>u<ac x)xG(O ),
@xe —r, ) yE(O\/ﬁ,mE
< \/TQ—.I2,\/T2—.CI}2>, € (0,1), =z € (0,2); @ x € (1,3), rozdéleno na
6(1,2), yE(mTH,3x—2>ax€<2,3) y € (2,8 —22); (102 € (0,1),
y € (0,/(1— Va2 [1L]w € (0,1), ye (/. 2); [12]z € (0,1),

y € (0, ﬁ—aﬂ); xG(O 1), y € ( \/L—ac2 2f—x—m2).

Vysledky: .207.47.5’. v. @15’.0.10\/_ 6@61116

[10]3;[11] L5 [12]m2 - };[13]2In2 - 1.




