1. Cviéeni

Spoctéte integraly (bez pouziti per partes a substituce):

1) /m5dm 2) /4x3dm za)/x—l3 dx

1
7)/\5/5d:c 8) %dx 9) /x%dx
1 1
10) [ 2z dz 11) /E dz 12) / o dz
3_4 2
13) /3x(m2—1) do 14) /2x(3—a:) da 15) /5’j L da
T
1+ 22 9 9 2?2 + 3z — 4
16)/ = dz 17) /(m —3z)* dz 18)/ ! dz

4 — 2 cos?
/ (3sinz — 2cosz) dz 23) / (;OS T o
cos?
/Slnx—w 25) /thm dz
2
x
27 d
/1+x2 o ) /1+x2 o
2% — 3 (14 )2
28 d 29 d
)/1—1—1;2 v )/:U(1+:I;2)
VT + z3e” — 2?2 rt+1
30) / = dz 31) 1 dz
3 —32% +x 3% — 27

Vysledky: 1) %—I—C, re€R;2) zt+c,x €R;3) —50 + ¢,z # 0; 4) —3%—1—0,
x # 0;5) In|z| + ¢, x # 0; 6) %\/ﬁ+c,x>0; 7) %\5/:6_64—0,1'61& 8) 3\3/_+c,
z #0;9) 327 - Yz +c, meR-lO) 2a% Ve, x>0 11) —E +¢ x> 0
12) 2\/——1—051:#0 13)3 %+c,x€R;14)3m2—3+c,x€R,
15) £ — 4zt ¢, 2 #0;16) —gby +Infz|+c, 2 #0; 17) £ — 3 4 303 4 ¢z € R;
18) & — a4, x# —4;19) =1 — 2 |z|+ 2+ ¢, x # 0; 20) SaVE—4VE - Z+o,
x> 0;21) —cotgx + ¢, x # km; 22) —3cosx — 2sinx + ¢, x € R; 23) dtgx — 2z + ¢,
r # 5+km;24) —cosx—mr+c, v € R; 25) tgx —x+c, v # § +km; 26) arctgx +-c,
x € R; 27) z—arctgz+c, x € R; 28) 2z —barctgx+c, v € R; 29) In |x|+2arctg x+c,
x # 0; 30) — j——#em—ln]xH—c z > 0; 31) %—x+2arctgz+c,xeR;
32) ——3x+3arctgm+c r€eR;33) e —x+c,zeR.




Spoctéte integraly pomoci metody per partes:

1) /mQ-lnm dz

3) /thj dz

5) /1\% da

7) /m sinx dw

9) /:U2 e’ do

11) /(:U2 +z)-e” dz
13) /(x2 +5)-cosz dx
15) /cos2:c dz

17) /3: -arctgx dx

19) /lnm dz

21) /ln2x dz

23) /em -sin(3 — z) dz

Vysledky: 1) s2°Inz —

4 + ¢, x > 0; 4) %\/513'411133'—

s2%+c, x> 0;2) —
1%\3/:1:4 +e¢, x> 0;5) 3Va2lnz — Va2 + ¢,

1
2) Flnm dz

2 /e/z.m dz

6) /(2x+3)-lnx dz

8) /xz -cosz dz
10) /(Z:U —3)-e" dz
12) /(3 —2z) -sinz dz
14) /e”” -cosz dx
16) /sinaz -cosx dx
18) /x-ln2x dz
20) / I + 1) dz
22) /:c 27 dx
24) /e”” -cos(3z + 1) dx

sz Ine — 25 +c¢, x> 0;3) 2y/rlne -

x > 0; 6) (x2+3x)-lna:—§—3x+c, r > 0 7) —xcosx + sinx + ¢, x € R;
8) z?sinz — 2sinx + 2zcosx + ¢, ¥ € R; 9) 22%e® — 2ze® + 2e% + ¢, x € R;
10) (2z—5)-e“+c, x € R; 11) (z?—z+1)-€*+c, z € R; 12) (22—3)-cosz—2sinz+c,
z € R; 13) (2%247)-sinz+2zcosz+c, x € R; 14) Je”sinz+ 3€” cosz e, r € R;
15) 2:U+281n:ccos:1;—l—c z € R; 16) 1 sin” :c+c x € R; 17) 2arctgaj To+
§arctgac+c,x€]R, 18) % * In? ac—?lnac—I— e +c,x>0, 19) zlnz —x + ¢, x > 0;
20) a:ln(x2+1)—2a:+2arctgx+c xER 21) zln*z — 2zlnz + 2z + ¢, © > 0;

22) L x27 —

ln2 22"
24) Le” cos(3x )

10

Spoctéte integraly pomoci substituce:

2) /sin(?):l; +4) dx 3)

/

5) / e da 6) / e ® dr
/
/

cos(x + 2) dz

/

2) / sin(r — z) dz
/
/

(x+1)% da

" dx 8) /62_:lc dz 9)

11) /(:U + 1)1 dz 12)

—|—c z € R; 23) 3e”sin(3 — z) + 3e% cos(3 —z) + ¢, z € R;
2e” sm(3:c+1)—i—c xz € R.



13) /(2m+5)5 dx /3 52)% da 15) /\/ﬁdx

16)/de /x+7 18)/@@
19)/\/%0195 /m 21) mil

1 1 1
22) / dx / 24) / dz
20 — 1 1-— 21‘ 4 —x

3
27 -3+ 22 de
1- /\/1—|—£C2 ) /
23
d 30 —d
/1+a:2”3 /m3+1”“" [ =
62:::
sin@ d 8 33 ——d
/e -cosx dx /e+ dz )/2+62x x
cos T arctg ’x
sin® z - cosz dz 36) / dz
Vsin? & / 1+ 22

1 1
dx dx —— dxz
/ 1+ 922 / 1+ 1622 16 + 2

39) /
tga:
/9+4x2 x /COS2 42) /cotga: dz
45) /

In? 1
43) [ =2 44) / do S
x z-In’x z-(1+In"x)
Substituce (doporucené): 1) y = x +2;2) y =3x+43)y = 5;4) y =7 — x;

5)y=3r;6)y=—ax;Ny=x+58 y=2—2;9y=2r—1;10) y = =z + 1;
=c+1;12)y=1—2;13) y =2 +5; 14) y = 3 — bx; 15) y = 2z — 1;

)y
16)y=3—-25; 1M y=2+718) y =3x+2;19) y = bz + 1; 20) y = 3 — x;
2)y=a+1;22) y=20—-1;23) y =1—-22;24) y =4 —x;25) y = 1 — x;
26) y=1+2%2T)y=3+2%28)y=1+2%29) y=23+1;30) y =1—
31) y = sinx; 32) y = e + 8; 33) y = 2 + €2¥; 34) y = sinz; 35) y = sinz;
36) y = arctgx; 37) y = 3x; 38) y = 4x; 39) y = 7; 40) y = %‘”’3; 41) y = tguz;
42) y =sinz; 43) y =Inx; 44) y =Inx; 45) y = Inx.

Vysledky: 1) sin(z+2)+c, z € R; 2) —1 cos(3z+4)+c, # € R; 3) 2sin(%)+c, z € R;
4) cos(m—z)+c,x €R;5) 1e3 ¢,z ER; 6) —e " +c, z €R; 7) x+5+c r €R;
8) —e* " ¢,z €R; 9) 1 290 Loz eR;10) B 4o g e Ry 1) BEUT 4
x € R; 12) — (- x) +c x eR; 13) (2x+5) +c, xER 14) — (8= 51) —I—c z € R;
15) % (251:—1) —|—c x>§,16 \/T—I—c z € R; 17) x+7+c,x7é —7;
18)—@4—0,1‘# 3 )5m+c,x> 5,20 —5 \/71')2—{—0,1}753;
21) Infz+1|4+c, o #-1;22) sIn[2z—1|+¢, z # 3; 23) —2In|l—2z|+c¢, z # 3;
24) —Inld —z| 4+ ¢,z #4; 25) —3In|l —x|+c, x#1; 26) VI+aZ+e zcR;
27) 13+ 2?)V3+ a2+, z €R; 28) iln(1+2?)+¢, z €R;29) 1|z + 1]+,
v#—1; 30) — Y 4 g e (—1,1); 31) 07 4c, x € R; 32) <6’”+8>3+c z € R;

33) lln(2+62m)—|—c r € Ry 34) 3vsinz + ¢, x # km; 35) lsin'z + ¢,z € R;
36) zarctg3z + ¢, x € R; 37) farctg (3z) + ¢, v € R; 38) arctg(4a§)+c r € R;

2
1
3
39) %arctg(4)+c,xeR 40) éarctg( )+ ¢, v € R; 41) e'8% + ¢, T # T+ km
42) In|sinz| + ¢, x # km; 43) éln x + e, x> 0; 44) lnm+c z > 0, x;él
45) arctg (Inz) + ¢, x > 0.



