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TROJUHELNIK POD HYPERBOLOU

4

Popis aktivity

Vypocet obsahu pravouhlého trojuhelniku.

Predpokladané znalosti

Obsah trojuhelniku, graf linedrni lomené funkce, hodnota funkce v bodé, te¢na grafu funkce

Potfebné pomicky

Kalkulator

Zadani

1
Je dana linearni lomend funkce f:y =— abod T[l,l] . Te¢na vedena bodem T omezuje spolu
X

sosami x a y trojuhelnik.
1) Vypoctéte obsah tohoto trojuhelniku.

e 1
2) Provedte stejny vypocet pro bod T’ 5,2 .

Mozny postup reseni, metodické poznamky

1) Tecna je pfimka, kterou vyjadfime ve tvaru y =ax+b. ProtoZe prochazi bodem T[l,l],
plati po dosazeni za x a yv rovnici pfimky 1=a+b, tj. b=1-a. Grafem funkce f je
hyperbola.

N

1
Bod T je spole¢ny bod p¥imky a hyperboly a proto musi platit — = ax +b. Po lUpravéch dostdvame
X

kvadratickou rovnici ax” +bx —1= 0. Protoze obé kfivky maji spoleény pravé jeden bod, musi byt
diskriminant roven nule. Tedy D = b* +4a = 0. Po dosazeni b =1-a dostavame rovnici

(1-—a)* +4a = 0. Odtud jiz plyne a =—1,b = 2. Rovnice teény je y = —x + 2. Trojuhelnik ABC je
pravouhly a jeho vrcholy maji soufadnice A[0,0],B[2, 0],C[0,2]. Déle je |AB| =2, AC| =2. Pro

1 1
obsah trojuhelnika plati S = 5|AB|-|AC| =52:2= 27

1
2) Provedeme-li stejny vypocet pro bod T[E,% , bude mit rovnice te¢ny tvar y =—-4x+4.

Autorem materidlu a vSech jeho ¢dsti, neni-li uvedeno jinak, je M. Hrubd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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T [1/2.2]

B
1

Vrcholy trojuhelniku maji v tomto p¥ipadé soufadnice A[0,0],B[I,O],C[0,4]. Pro obsah
1 1
trojdhelnika plati S = §|AB|-|AC| =5 14= 2%

Poznamka: Ulohu je mozné Fesit uZitim metod diferencialniho poctu.

Dopliikové aktivity

Ucitel mGzZe vést zaky k tomu, aby vyslovili hypotézu, Ze obsah takového trojuhelniku bude vzdy
2‘]'2 a navolbé bodu T nezavisi. Obecné feSeni mizeme zadat dobrym zaklm jako téma domdci
prace. Uvadime mozny postup feseni:

1
Vyjdeme z rovnice — = ax + b, kterd vede na kvadratickou rovnici ax® +bx —1=0. Z podminky

X
2 2
D =b* +4a =0 dostaneme a = _T' Rovnice teény ma pak tvar y = —?x+b.
4
Vrcholy trojuhelniku maji v tomto pfipadé souradnice A[O,O],B[Z,O}, C[O,b]. Pro obsah
o , 1 1 4 2
trojuhelnika plati .S =5|AB|-|AC| ZE-Z-IJ =2j".

Autorem materidlu a vSech jeho ¢dsti, neni-li uvedeno jinak, je M. Hrubd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.




