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INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI

NEBOJTE SE INVERZE

Popis aktivity

Urcéovani funkénich predpisi pro inverzni funkci, definicniho oboru a oboru hodnot funkce,
sestrojovani grafli navzdjem inverznich funkci.

Predpokladané znalosti

Podminka pro existenci inverzni funkce, funkéni predpis, defini¢ni obor a obor hodnot, vyjadfovani
neznameé ze vzorce, 0sova soumernost.

Zadani

1. Jsou dany funkcea) f:y=-2x+3,xe (—oo; 0>
b) g:y =(x+1)2 —4,x e<—1;oo)
Rozhodnéte, zda k danym funkcim existuji funkce inverzni. Pokud ano, urcete jejich funkéni predpis,

defini¢ni obor a obor hodnot a sestrojte grafy obou funkci v téZe soustavé soufadnic OXy .

2. Ke kazdé funkci f v prvnim sloupci tabulky vyberte funkci g z druhého sloupce tak, aby vznikla
dvojice inverznich funkci.

1 1
flry=——x#-2 y=——x#-3
TS h¥=IT3
f,oy=Ux+3,x>-3 | 9g,:y=log,x-3,x>0
f,iy=2"%xeR g,:y=¢€"+3,xeR
f5y=l+&x¢0 ggy:1—2x¢0

X X
fo:y=In(x=3),x>3 | g;:y=x"-3,xeR

Mozny postup feSeni, metodické poznamky

1. a) Dana funkce f:y:—2x+3,Xe(—oo;O>je linearni, klesajici, tedy prostd, proto kni

existuje funkce inverzni. f (0) =3aVvx<0je f (X) >3.

Pfedpis pro inverzni funkci dostaneme z predpisu dané funkce tak, Ze bud nejprve
zaménime X, Y a pak opét vyjadiime Y jako funkci X nebo nejprve vyjadfime X jako funkci
Y a pak zaménime X, Y. MlZeme vyzkouset oba zplsoby.

f: x=-2y+3 (zaménili jsme X,Y)

2y =—X+3

X 3
=——+—,x>3

Y 2 2

ProtoZe se jednda o prosté funkce a zaménili jsme X, YV, je D(f‘l): H(f):<3;oo),

H(f™)=D(f)=(-o;0).
Grafy obou funkci sestrojené v téZe soustavé souradnic jsou soumérné podle osy 1. a 3.
kvadrantu, tedy podle pfimky o rovnici y =X.
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b) Funkce g:y= (X+1)2 —4,x e <—1;oo)je kvadraticka, jejim grafem je ¢ast paraboly.
\% <—1;oo) se jednd o funkci prostou, tedy k ni existuje funkce inverzni. f(—1)=—4 a
vx>-1je f(x)=—-4.
f2 (x+1) = y+4
|X+1| = W Protoze X > -1, je
X+1l=,y+4
X:\/m—l.A po zaméné X,y
y=x+4-1
()= H(f)=(~4=), H(1)=D(1)=(-L)

Grafy obou funkci sestrojené v téZe soustavé souradnic jsou opét soumérné podle osy 1. a 3.
kvadrantu.

2. Nyni mohou Z4ci pracovat ve skupinach. Rozhodovani o dvojicich navzdjem inverznich funkci
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nam u

mozni napfiklad vyjadreni funkcnich predpisi inverznich funkci k funkcim v levém

sloupci nebo nacrtky grafl a porovnavani defini¢nich obord a obord hodnot. Nékteré dvojice
mohou odhadnout uUvahou - kfunkci linearni bude inverzni zase linearni, k funkci
logaritmické funkce exponencialni a naopak..Ve vsech pfipadech se jednd o funkce
elementarni, jejichz grafy Zaci znaji a védi, Ze se jedna o funkce prosté. Spravné dvojice jsou:

fl’g5
f2' g6
f3, 0,
fy 04
fs, 9,
f67g3

Doplnkové aktivity

Pokud je probrana goniometrie, mGZeme s zaky diskutovat o funkcich inverznich k funkcim
goniometrickym a predevsim zdlraznit omezeni defini¢niho oboru. Grafy funkci mohou nacrtnout

. , . . , v . v H— .
sami, prozradime nazev cyklometrické funkce a oznaceni napf. SIn" ,... na kalkuldtorech.

Obrazovy material | Dilo autora
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