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NEDOVOLENE KRACENi ANEB VYJIMKA POTVRZUJE PRAVIDLO

Popis aktivity

Upravy vyrazQ s pouZitim vzorct pro rozklady dvojélend

Predpokladané znalosti

3, M3 Lo< ¢ e , Y v L .
Vzorec @ + b7, kraceni, definiéni obor vyrazu, feeni kvadratické rovnice

Zadani
3 3
+ +
1. Ovéfte, 7e Va,beR,a=0Ab=0Ab#2a plati: a’+b 7= a+h
a’+(a-b) a+(a-b)
a’+b? a+b

2. Rozhodnéte, zda Ja,be R,a#0Ab=0Ab = 2atak, Ze plati: ==
a’+(a-b)" a+(a-b)

Mozny postup FeSeni, metodické poznamky

1. Zacneme zopakovanim pfislusného vzorce pro rozklad souctu tfetich mocnin a pfipomeneme
podminky kraceni. Ovéreni spravnosti uvedené rovnosti provedeme Upravou levé strany.

a'+b’ (a+h)-(a*~ab+b?) _
a*+(a-b)’ [a+(a—b)}[a2—a(a—b)+(a—b)2}
_ (a+b)-(a’—ab+b?) _ (a+b)-(a®—ab+b?) _
[aw(a—b)]-[az—a2 +ab+a2—2ab+b2] [a+(a—b)]-[a2—ab+b2}
a+b

= —— — _ protoZe vyraz @’ —ab+b? je rtzny od nuly Va,beR,a=0Ab=0, tedy
a+(a-b)

mdzeme timto vyrazem kratit. Upravami levé strany rovnosti jsme dostali vyraz na strané
pravé, rovnost tedy plati pro véechna redlna ¢isla a,b, pro kterd md vyraz smysl.

2. Predchazejici ukol vede kotazce, ktera je formulovdna ve druhé Uloze. Budeme
predpoklddat, Ze takova &isla a,b existuji a uvedena rovnost plati. Tedy

a’+b®>  a+b
a’+(a-b)’ a+(a-b)
(a®+b*)-[a+(a-b)] =(a+b)o[a2 +(a—b)2}
(a2 + bz)-(Za—b) = (a + b)-(2a2 —2ab +b? ) . Po roznasobeni a dalsich Gpravach
dostaneme rovnici
2b® —3ab® +a’b =0, neboli po vytknuti b
b-(2b*-3ab+a”)=0
Pokud by b =0, paki a =0, ale to odporuje podminkam Glohy. Druhd moZnost, tedy

. Ekvivalentnimi Upravami dostavame

2b% —3ab+a? =0 vede k Fedeni kvadratické rovnice (bud's nezndmou b a parametrem a
nebo s nezndmou a a parametrem b ). Budeme-li fesit tuto rovnici s neznamou b, je
diskriminant D =9a?—8a? =a? >0Va =0, rovnice ma tedy dvé riizna fedeni

3ata a oy vy O s o N
b, = 7 tj. b=a nebo b =—. MGZeme tedy Fici, Ze takova realnd &isla a,b existuji,

Autorem materidlu a vSech jeho ¢dsti, neni-li uvedeno jinak, je M. Hrubd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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ale obecné uvedenad rovnost neplati.
Doplnkové aktivity
Druhy Ukol mohou 74ci fesit ve skupiné. Pokud zaénou ,hadanim“, mohou najit dvojice a,b, kde

a=Db a pro kterd rovnost plati a kol bude splnén (formulace: Rozhodnéte, zda 3...). Pak ale muzZe
ucitel polozit otdzku, zda jsou to vSechny mozné dvojice a zda neexistuji dalsi mozZnosti.

Autorem materidlu a vSech jeho ¢dsti, neni-li uvedeno jinak, je M. Hrubd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.




