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Popis aktivity

Urceni rovnice pfimky v roviné, rovnice kruznice a rovnice tec¢ny k dané kruznici.
Predpokladané znalosti

Smérovy a normalovy vektor, soustava linearni a kvadratické rovnice, charakteristiky kruznice.
Potiebné pomlicky

Tabulky, kalkulator, pracovni list pro zdka

Zadani

V roviné soustavy soufadnic je dan pouze jeden bod P [8 ; 4]. Narysujte obdélnik OXPY , jehoz
strany leZi na osach soustavy souradnic, bod P je jeho jednim vrcholem abod Y leZinaose Y.
Ukoly:
1. Vypoctéte délku kruznice, kterd je tomuto obdélniku opsana.
2. Vepiste tomuto obdélniku dvé stejné velké kruznice maximalniho obsahu. Kolik procent
obsahu obdélniku tvofi soucet obsahu téchto dvou vepsanych kruznic?
3. Vypoctéte soufadnice prisecikl vepsané kruznice, ktera se nedotykd osy Y, a pfimky, ktera
prochazi bodem P a stfedem této kruZnice.
4. Kjedné, resp. druhé vepsané kruznici napiSte rovnici tecny, kterd neni stranou obdélniku a
navic prochazi bodem Y .

Mozny postup feSeni, metodické poznamky

1. Obvod kruhuje 0 =7 -d, kde s T
d =|OP| =82 +4? =44/5.Proto 0 =281 j .
2. Obsah obdélniku OXPY : S, =32 j°.

Obsah vepsaného kruhu: S, = 7 -1 =471 j°.

Vypocet poméru ploch:

o- 2-S, '100:2_7;_100:257[578,54%.

SOXF’Y
Soucet obsahl dvou vepsanych kruznic zaujima 78,54 %
obsahu obdélniku OXPY .

3. Kruznice k, mé stfed S [6; 2] a polomér r = 2. Stfedovy A P
tvar rovnice kruznice K, je (X - 6)2 + (y — 2)2 =4, V ) R
Pfimka p = TSZ je dana parametrickym vyjadfenim 21 ° 3 5,

p:x=8+2t \ 4 /
y=4+2t o T A

Prlsecik pFimky a kruznice: (8 +2t— 6)2 + (4 +2t— 2)2 =4
2t° +4t+1=0 = D=8

t1:# = R1[6+\/§;2+\/E] ; IZ:# = R2[6—\/§;2—\/§]
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4. Existuje jen jedno takové feseni — jedna te¢na z bodu Y ke kruznici K, :
K, :(x-6) +(y-2) =4 < (x-6)Jx—6)+(y-2)(y-2)=4

P

Rovnice polary: (XY - 6)(X - 6)+ (yY - 2)(y - 2) 4 S - \ ——

il

teéna 2

(0-2)x-2)+(4-2)y-2)=4 a0 \ .

Prasecik kruznice K, a polary: ol : T ]

x> +y?-12x-4y+36=0 A  3x-y-14=0
polara:y=3x-14 = x®+(3x-14)" —12x—4(3x-14)+36 =0
54 +6

5x* -54x+144=0 = D=36 = X, = o

k, N polara={K,}, K, [48;04]
k, M polara = { Kl}’ K [6 ; 4] — tento bod neni pro ukol 4. podstatny.
Rovnice tecny t, :?I(: : smérovy vektor te¢ny §t2 =K,-Y = (4,8 ; —3,6)

normalovy vektor te¢ny ﬁtz = (4 ; 3)

Rovnice tecny t, :YK: 4x+3y-12=0

Doplrikové aktivity

1. Vypoctéte obsah kruZnice opsané obdélniku OXPY .
2. Napiste stfedovy a obecny tvar rovnice kruznice, kterd prochazi body PSY .

Je vhodné vyuZit obrdzku popf. matematického grafického software — Cabri, Geonext, Geogebra aj.
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