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HRATKY S LOGARITMY

4

Popis aktivity

Procviceni pravidel pro pocitani s logaritmy pfi ovéfovani zajimavych rovnosti.

Predpokladané znalosti

log, r

Definice logaritmu X pfi zdkladu Zz, pravidla pro pocitani slogaritmy, vztah |ngr:I
09, Z

(pfevedeni na jiny zaklad)

Zadani

Ukazte, Ze plati:

1. log, b= Va>0,a#1Vb>0b=1

log, a
2. Ioglﬁzlogab va>0,a=1Vvb>0

3. log,a-log ,b-log,c=1va>0,a=1Vvb>0b=#1VvVc>0c=1

! + 1 + ! +..+ ! =55log, a,Va>0,a#1Vvx>0x=1
log, x Iogaz X Iogas X Iogalo X
1 1 1 1 1

, Ux>0,x=1

+ + o =
log, x log,x log, X log,, X logyy, X

Mozny postup reSeni, metodické poznamky

Zopakujeme se zaky zakladni vlastnosti logaritmické funkce, pfipomeneme defini¢ni obor a
nulovy bod, pravidla pro pocitani s logaritmy a vzorec pro prevedeni logaritmu na libovolné
zvoleny zaklad. Prvni priklad vyreSime spolecné, dalsi uz mohou jednotlivi Zaci u tabule fesit
samostatné.

log, b
log, a

1. Levou stranu rovnosti pfevedeme na logaritmus o zakladu b, tedy log, b=

Protoze |Ogb b =1, dostdvdme hned pravou stranu rovnosti.

2. Postupujeme stejné, vyraz na pravé strané nam napovi, na ktery zaklad logaritmus
prevedeme.

1 Ioga1 Ioga1 Ioga1 1
log, - =——0 = ——Dr=— L= log, ~=~log, b = —(~1)log, b= log, b
a Iogag

= )=
log,a~ -log,a

3. Vsechny logaritmy prevedeme napf. na logaritmy se zakladem C a zkratime.
log. a log. c
log.b ~° log. a

c

=log.c=1

4. Zlomky nejprve upravime pouzitim prvni rovnosti.

Autorem materidlu a vSech jeho ¢dsti, neni-li uvedeno jinak, je M. Hrubd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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1 1 1 1
+ + +ot
log, x Iogaz X Iogaa X Iogalo X
=log, a+2log,a+3log, a+...+10log, a= (1+2+3+...+10)-(log, a).

V prvni zavorce je prvnich deset ¢lend aritmetické posloupnosti s diferenci 1, jejichz
soucet ur¢ime podle vzorce (nebo seéteme pfirozena ¢isla od 1 do 10) a po dosazeni
dostaneme vyraz na pravé strané.

=log, a+log, a’ +log, @’ +...+log, a*° =

1 1 1 1
+ + +..+
log, x log,x log, x log,, x

5. Opét pouZijeme prvni rovnost, tedy

=log, 2+log, 3+log, 4+...+log, 10 = log, (2-3-4-...-10) = log, 10! =
Ioglmx

Doplnkové aktivity

Po kazdé ovérené rovnosti mlZeme zadat konkrétni hodnoty a tim vztah procvicit nebo obracené —
zacCit konkrétnimi ptiklady a pak zobecnit.

Autorem materidlu a vSech jeho ¢dsti, neni-li uvedeno jinak, je M. Hrubd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.




