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INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI

KDO HLEDA, NAJDE

RSTVO SKOLSTVI OP Vzdélavani Jednota éeskych
A VY pro konkurenceschopnost matematika a fyzikd

L 4

Popis aktivity

Uréeni mnoziny bod( dané vlastnosti.

Predpokladané znalosti

Obsah trojuhelnika, shodnost trojuhelnikl, pfima umérnost, analytické vyjadreni pfimky

Zadani

V kartézské soustavé soufadnic Oxy jsou na osach umistény body X a Y tak, Ze plati:
|0X| = 2]|0Y|
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V roviné hledame spolecny vrchol B trojuhelnikl OXB a OYB tak, aby mély oba trojuhelniky stejny
obsah.

a) Dokazte, Ze jednim z hledanych bodu je vrchol B obdélniku OXBY .

b) Najdéte dalsi dva body B; a B, s vySe uvedenou vlastnosti.

c) Najdéte vSechna feseni.

d) Nalezenou mnozinu vyjadrete analyticky.

Mozny postup feSeni, metodické poznamky

V kartézské soustavé soufadnic Oxy jsou na osach umistény body X a Y tak, Ze plati:
|0X| = 2]|0Y|

\

V roviné hledame spoleény vrchol B trojuhelniki OXB a OYB tak, aby mély oba trojuhelniky stejny
obsah.

Autorem materidlu a viech jeho &dsti, neni-li uvedeno jinak, je E. Ridkd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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a) Dokazte, Ze jednim z hledanych bodU je vrchol B obdélniku OXBY.
Uhloptitka OB pali obdélnik. Oba trojuhelniky jsou tedy shodné.

b) Najdéte dalsi dva body B; a B, s vySe uvedenou vlastnosti.
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Pomér velikosti vysek v obou hledanych trojihelnicich musi byt 1:2, tedy opacny k poméru délek
pfislusnych podstav trojuhelniku, nebot soucin délky podstavy a vysky musi byt v obou trojuhelnicich
shodny. Velikost vysky v trojuahelniku OXB volime libovolné, vyska v druhém trojuhelniku je
dvojnasobna. Vrchol B pak lezi na priseéiku rovnobéiek se zakladnami (s osami souradnic).
Rovnobézky jsou od zakladen ve vzdalenosti v, resp. 2v.

c) Najdéte vSechna feseni.

Plati, Ze vzdalenost bodu B od osy y je dvojnasobkem vzdalenosti od osy x. Jedna se o pfimou
umérnost, jejimz grafem je primka prochazejici pocatkem. Nevyhovuje pouze bod O (nejednalo
by se o trojuhelnik).

Hledanou mnozZinou jsou tedy dvé pfimky bez bodu O, které prochdzeji pocatkem a vrcholem B

obdélniku OXBY .

d) Nalezenou mnozinu vyjadrete analyticky.

Vrchol B ma soufadnice [+2v; +v], tedy platiy = +%x.

Doplnkové aktivity

Obdobnou ulohu je mozné zobecnit, napr. usecky OX a OY nemusi byt vzajemné kolmé.

Nebo:

V roviné jsou umistény usecky AB a CD, jejichz délky jsou v poméru a: c. Sestrojte mnoZinu vsech
spoleénych vrcholl X trojuhelnikl ABX a CDX tak, aby mély oba trojahelniky shodny obsah.

Redenim jsou pfimky, které prochazeji priise¢ikem p¥imek, na nichz lezi obé& dané usecky.

Obrazovy material Dilo autora

Autorem materidlu a viech jeho &dsti, neni-li uvedeno jinak, je E. Ridkd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.




