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ROZTRZENA KRUZNICE

4

Popis aktivity

Aplikace védomosti o goniometrickych funkcich v pravouhlém trojuhelniku (pfipadné o uhlech
v kruZnici), sestaveni predpisu goniometrické funkce.

Predpokladané znalosti

Goniometrické funkce v pravouhlém trojuhelniku, pfipadné v intervalu {0; 21), graf funkce

Potiebné pomlicky

rysovaci potieby

Zadani

Na kruznici s polomérem 1 bylo umisténo Sestnact bod(i Ay—A;s, které kruznici rozdélily na 16 stejné
dlouhych tsekl. Bod A, byl useckami spojen s ostatnimi patnacti body na kruznici.

A

13

KruZnice byla v bodé A, rozdélena a rozvinutim vytvofila spolec¢né s 15 Use¢kami srovnanymi do svislé
polohy graf funkce.

Autorem materidlu a viech jeho &dsti, neni-li uvedeno jinak, je E. Ridkd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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1. Odhadnéte, o jakou funkci se jedna.

2. Urcete defini¢ni obor a obor hodnot funkce. Kromé bodd Ay—A15 poditejte i s ostatnimi body A na
kruznici. Umisténi bodu A je ur¢eno velikosti w stfedového Uhlu AySA4, kde S je stfed kruznice.

3. Urcete dalsi vlastnosti funkce.
4. Zapiste predpis funkce.

Metodické poznamky a fesSeni

1. Zd3 se, Ze jde o goniometrickou funkci sinus.

2. Defini¢ni obor je interval od 0 do 21 (délka jednotkové kruzZnice). Obor hodnot je interval od 0 do 2
(pr@imeér kruznice).

3.  Funkce ma extrém v bodé m a nabyva hodnoty 2. Jedna se o maximum. Graf funkce je soumérny

Autorem materidlu a viech jeho &dsti, neni-li uvedeno jinak, je E. Ridkd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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podle svislé osy prochazejici bodem, vnémz funkce
nabyva maxima.

A

0
NN 4. Plati:
Stfedovy Uhel ma velikost w = |4,SA|
A, Polomé&r kruznice je 1.
” Pro w < T plati:
A,
|AO|
A - - sm tedy |[ApA| = 2-|A0| =
— 2 sin2
=2.sin7
Ag w

(Pokud oznacime = ¢, pak @ je mj. obvodovy uhel

2
ptislusejici oblouku AyA.)

Pro w > 1 nahradime w rozdilem 21'[ w a pokracujeme obdobné.

Prow =mje |[AO| =1, (resp. ¢ = - 2, i %=1).

w w
Predpis funkce je y = 2sin—, , prow € (0; ), resp. je y = 2sin (‘IT — ?) pro w € (m; 2m). Protoze

2 7
w
) =sin— Y predpis funkce lze v celém definiénim oboru (0; 21) psat ve tvaru

plati rovnost sin (‘IT -

y=251n?.

Doplnkové aktivity

Problematiku lze aplikovat na posloupnosti:
V zdvislosti na poradi n zapiSte pfedpis posloupnosti, jejimiz ¢leny jsou délky usecek AyA,.
Regeni:
Plati:

n-m
Stfedovy Uhel w,, = |4,SA,| =n- 2m_n'm

A
> 16 8
NN Polomér kruznice je 1.
Pron < 8 plati:
[P

A13 40 w
A 0 sin22, tedy 140l = 214,01 =
A
Wy, n
A5 = 2.sin > =2 sm(16 T[)

W
Oznacime-li Tn = @,, pak ¢, je obvodovy uhel pfislusejici
8 oblouku Ay4,,.

Pron > 8 nahradime n rozdilem 16 — n a pokracujeme obdobné.
. _m .1
Pron =8je pg = 5 asin’, = 1.

Autorem materidlu a viech jeho &dsti, neni-li uvedeno jinak, je E. Ridkd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.
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Pro ¢leny posloupnosti tedy plati:

an=2-sin(1_r;-1't)

Obrazovy material

Dilo autora

Autorem materidlu a vsech jeho &dsti, neni-li uvedeno jinak, je E. Ridkd
Financovdno z ESF a stdtniho rozpoctu CR.




