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PREVTELENA KRUZNICE 1

L 4

Popis aktivity

Sestrojeni vysky a kruZnice vepsané v tupouhlém trojuhelniku. Hledani stfed( stejnolehlosti dvou
kruZnic sestrojenych v trojihelniku.

Predpokladané znalosti

Vlastnosti kruznice vepsané trojuhelniku. Stejnolehlost. Konstrukce stfedu stejnolehlosti dvou kruznic

Potiebné pomlicky

Rysovaci potfeby, ptipadné GeoGebra (i jiny pocitaCovy program

Zadani

Je dan trojuhelnik ABC s tupym Uhlem pfi vrcholu A.

I.  Sestrojte kruznici [ trojuhelniku vepsanou a kruznici k se sttedem A a polomérem |AP|,
je-li P pata vysky v,.

II. Sestrojte stfedy stejnolehlosti kruznic k a L.

lll. Jak zapiSete symbolicky ,prevtéleni” kruznice k do kruznice [?

MozZny postup reseni, metodické poznamky

Nacrtek:
C
VC »
k
\ |
p P A M B
Rozbor:

I.  Podle zaddani sestrojime trojuhelnik ABC a obé kruznice.
Stfed O kruZnice vepsané lezi na osach vnitfnich uhld trojuhelniku ABC, polomér p této
kruznice je vzdalenost bodu O od pfimky AB.

Il. Hledame stfedy stejnolehlosti.

Stfedem stejnolehlosti obou kruznic prochazi kazda primka spojujici dva body, které v této

stejnolehlosti predstavuji obraz a vzor. Jednou z téchto pfimek je stfedna, tj. pfimka, na niz

lezi stfedy C, O obou kruznic k, L.

U dvou rlznych kruznic v, > p existuji dva stfedy stejnolehlosti:

1. Pfimka p, na niZ leZi strana AB obsahuje jak patu vysky P (bod dotyku kruznice k), tak i
bod dotyku M kruznice [ trojuhelniku vepsané. Pfimka p je tedy spole¢nou te¢nou
obou kruznic. Prvni stied stejnolehlosti je prisecikem stfedné < CO a te¢ny p.

2. Druhy stred stejnolehlosti lezi mez stfedy C, 0. Prislusnou dvojici bod( tvofi napfr.
koncové body nesouhlasné rovnobéznych orientovanych Usecek s pocatecnimi body
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ve stfedech obou kruznic a koncovymi body na téchto kruznicich (M, P*).

Konstrukce:

P*

[ll.  Symbolicky zapis prfevtélené kruznice:
H(S; K)
H(S; k):k — [, pfipadné k il

O, prevtéleni“ kruznice hovofime proto, Ze kazdy bod kruznice k ma sv{j obraz na kruznici
[ (pravé jeden) a kazdy bod na kruznici k ma sv(j vzor na kruznici [ (opét pravé jeden).
Jednd se o vzajemné jednoznacné, neboli prosté zobrazeni.

Doplnkové aktivity

1. Urcete koeficienty k, k* stejnolehlosti H'(S; k) a H (S*; k*).
2. Sestrojte vSechny spolecné tecny obou kruznic (k, [).

Reseni:

1. Jestlize je kruZnice k vzor a kruznice [ obraz v kazdé z uvedenych stejnolehlosti, potom

p

P . . . v ..
K= K* = — e Pokud povazujeme kruznici [ za vzor a kruznici k za obraz, pak
c c

v,
koeficienty budou prevracena Cisla, tedy k = Tc; K'=——.

2. KruZnice k, [ jsou vzajemné rlizné a
protinaji se ve dvou bodech. Kruznice maji
dveé spolecné tecny, z nichz prvni je pfimka
p. Vzdalenost bodu dotyku od stfedu
stejnolehlosti S je u obou tecen stejna
|SP| = |SP,|. Bod P; je prusecikem
kruznice k a kruznice S(S; ISPI). Druhd
tecna je pfimka SP;.

Obrazovy material Dilo autora
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