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JAK SI USNADNIT VYPOCET 2

4

Popis aktivity

Vysloveni hypotézy, pfimy dlikaz.

Predpokladané znalosti

Operace s Cisly, goniometrické funkce v pravouhlém trojuhelniku

Zadani

Ctvercova sit ma 10 krat 10 poli. Sestrojime dvé tsecky, /
které se protinaji v po¢atku. Jedna Usecka je sestrojena ve
sméru kladné ¢asti osy x, druhd Usecka s ni svira dhel 60.
Vodorovna usecka prochazi 11 mfizovymi body, druhd usecka
kromé pocatku Zzadnym z mfiZovych bod{ neprochazi. /

Ctvercovou sit je moiné neomezené rozdifovat. Kolika poli
projde Sikma usecka, nez se trefi do nékterého z mtiZzovych
bod(?

60°

Mozny postup feSeni, metodické poznamky
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60° V obrazku je zakreslen prichod ¢tvercovou siti, ktera ma 10 krat 10 poli. Zda

se, Ze Usecka neprotina Zadny z mfiZzovych bodU. Jak to Ize ovérit?
X
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Céra tvoti preponu pravouhlého trojihelniku s vnitinim Ghlem 60°. Pokud protina k-tou vodorovnou
Caru, svisla odvésna ma délku k, kde za k Ize postupné dosadit vSechna cela cisla od 1 do 10. Plati:

tg 60° = %, tedy x = 0 Pro vSechna uvedena k lze ovéfit, Ze hodnota x neni celé Cislo., tedy ¢ara
tg

nemuUZe protnout hranici v miiZzovém bodé.

Napf.prok =5jex = =29.

tg 60°
Obdobné miZeme pokracovat i s vétsimi celymi Cisly a stale ziskdvame hodnoty x, které nejsou celymi
Cisly. Podezfeni, Ze se nikdy k Zadnému celému cislu nedopracujeme ani pfi neomezeném rozsireni
Ctvercové sité, vSak musime dokazat.

Plati:
X = , kdex €N
tg 60°
k k
X = 5 = = k . —\/§ = i . \/§
tg 60 V3 3 3
Hodnotu x ziskdme tak, Ze racionalni ¢islo i nasobime iraciondlnim &islem /3, tedy vysledkem je

3
iracionalni ¢islo. Tim je dokazano, Zze ¢ara nemuze nikdy prochazet mfizovym bodem.

Doplnkové aktivity

Ve Ctvercové siti 50 krat 50 poli najdéte takovy uhel, aby ¢ara prochazela mrizovym bodem az pfi
pfichodu do padesatého pole.

Regeni
Existuje celd $kala Fedeni, napf. m¥izovy bod pfi vstupu do pole [2; 50], resp. [4; 48] apod.
Plati:
tga=—2  tedya =8883°
1
tga = L, tedy a = 86,35°
3

Pozor! Pokud by se vstupovalo pfes mfiZzovy bod napf. do pole [3; 49] nebo [26; 26] apod., ¢ara
bude prochdazet mrizovym bodem dfive nez pred 50. polem!

Obrazovy material Dilo autora
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